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В ТОЙ же работе [2] доказана асимптотическая нормаль­
ность сл.в. Этот результат отдельно доказывается

УДК 519.21 следующих трех случаев:
Фомин А.С. g

0<₽“<1 ' n"- = n“.<» •
ЛОКАЛЬНАЯ ПРЕДЕЛЬНАЯ ТЕОРЕМА "

В одной ЗАДАЧЕ О ВРЕМЕНИ ОЖИДАНИЯ В работе [3] доказана локальная предельная теорема с оценкой
остаточного члена для случая 1). Настоящая статья посвящена

В настоящей работе дается некоторое обобщение доказательству локальной теоремы для случаев 2) и 3). Основной
предыдущего результата автора i4). С его исполь- результат - это
зованием уто'шяется один из известных результатов Теорема 1. Пусть при п-»»
работы [2], а именно, вместо установленной ранее
асимптотической нормальности случайной вели’-'.ины 1) О! , 0< или (3)

да” не® доказана локальная предельная
* теорема.

2) 0; Сг п ■ <4)
Пусть генеральная совокупность содержит п различных эле­

ментов; W„ - объем выборки с возвращением, при котором получено Тогда, как в первом, так и во втором случае, при п-»аз
а„+1 различных элементов, 0$а„<п. Обозначим; ^2

а„ Рп Р 3 3 зпр В • pfW = N}----------ехр ■ - --------- 0.
Ь,.=п-а„. а„=-п. ₽<-п • ИЛ’ N е и " ‘

Известно (см. [1]), что Теорему 1 мы получили из следующего результата.
+.•■+ ' Пусть - п-я серия целочисленных независимых сл.в.,

п П -- к к=:1
где 5р (0 < р С 1) - независимые случайные вели’{ины (сл.в.) с 2 = Р ^(п). д . р(п)^„1 j(n)_^^(n)|3

геометрическим распределением: k=i

H5p=K}=q''"’p, q=l-P. lc-1.2.........p= ...................................................................................................... k=l,2..........n;

В работе (2) показано, что

в” = — (1- р +р щ р )+—^, где (1) Теорема 2. Пусть при п-.»
" “ Рп 1)В„.»;

Аналогично устанавливается, что „
п . 43 0, 2J ЕР^"’=0(ВЗ):

7 3= — [3(1- Р р^ гп Р )+-^, где le^KI. {2) к=1
" р^ Рд существует абсолютная постоянная К>0 такая,что если для любого

целого q J 2
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3) 1 Е max q)} < 1-К шах , имеем;П’Уппировку.
к=1 O^r^q-1 п п и

то равномерно по N е и при П+ю А ®п . -2xlt(xB +А )
V <P^(2%t) dt ч

1 (N-A )^ ) 2'^
®n' ■ -;= ------------ 1---- =0(1). (5) "

' “ Se. f -2ldtlB^ -2тли^ -2%^t^B^
Теорема 2 доказана в работе [4] для частного случая: + • j е е - е ^ -

2'х ltl$ Н В*'' I
М =0. к=1,2,...,п, А^=0. Несложно передоказать ее и для " “

.fni 1 -2')cltx-21c^t^
общего случая:М еА"'=01,, 1с=1.........п, А^=М S^= Е ш. . Действи- -------j е dt = J +J -J

” “ к-1 „ 12 3'2'ic ltl>H 
тельно, рассмотрим выражение “

ГД6 J,. J2> и J3 есть соответственно первый, второй и третий
1 1 интегралы в предыдущем соотношении.

У{3д - N} - ехр - —^2 р |j^| оценивается непосредственно, Рз|=0(1). Интеграл
J IJ^I оценивается стандартным образом с использованием леммы 1

Из формулы Лапласа-Пуассона (см. [5, с. 137]).
1 JL^ 1 » _itx- 

------ е -------' е 2 dt т ®п . -2itlt(xBU) 
Ь-Г 911-^ "''— н ■’ е ““ф(2«)б1 =

И формулы обращения

1 °° -ItN 
= N} = — J е ф (t) dt, “ ® ®n ■ н * I4>n(2ict)| dt .

2ic-“ " I
где .ф^(1)=фд (t) - характеристическая функция сл.в. S , обоз-

" “ Подробная оценка этого интеграла сделана в работе [4], где по-
начая таюке = N}=yjN) и x=B;’(N-AJ, получим заканчивает доказательство теоремы 2.

1 '''' -ItN ” -Itx- — Теперь легко доказать теорему 1. Для этого, используя
~ е dt - J е dt . условие (3) теоремы 1, а также соотношения (1) и (2),несложной
2'if I -ю проверкой убеждаемся, что выполнены условия 1),2) и 3) теоремы

Введя новую переменную t=2ity, изменив пределы интегриро- означает,что для сл.в. также имеет место локальная
вания и проделав очевидные преобразования, получим предельная теорема.

I, ЛИТЕРАТУР,
2T 2 -03 j j_ фопдер в_ пведение в тесрш вероятностей и ее прилсуекия.

М.: Иир,1968. Т.1.
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j^2. that isn t a square of an integer. I^t p be a prime number, N,P,Q,k,r,s -

natural numbers.
R-om the results of E.V.Podsypanin [1] it follows

L(d) = O(y/d logd).

Rom the results of E.P.Golubeva [2J it follows

7(d)rzOe,/5L(l,x)2-“<'')),

where x’s a character of the quadratic field QCv/d), w(d) is a number of 
prime divisors of d.

In the paper [3] has been proved that for any real К > 0 cind for 
sufficiently great N the number of integers d, ^ < d < 2N, for which 
LCd) > Ky/d don’t exceed c^/log Д’ with absolute constant c.

The irrational
, -P + y/d

Q
where P and Q sutisfy to the congruence

P’ = d (mod <)) (2)

is called reduced if 0 < 4 < 1 and conjugate number < —1, 
C = (P - yfd)IQ. By other words, is reduced if

0<P<y/d, v^-P<Q<v/d+P (3)
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